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Soluli,e. Scriem ecuatia sub forma

12 y2 -2ry+l+12 +y2 -2ry-12(r - g)(1 - ra) : 4,

@a - \2 + (, - a)' - 2(r - y)(ry - 1) :4.

Aceasta este echivalentd cu

l*a-t-("-Y)12:+
de unde se obline

(r-t)(Y-1) :r2.
Daci (z * t)(g - t) :2, re1.11]1t| sistemele de ecualii

sau

y 7-l

rl7:2
v-l:*7

a l- 1

rll:-2
v-l:L

zf1:1
v-l:2

r*7:l
a-1:-2

4r1- l

a 7-_2

"r1- l

care conduc la soluliile (1,2), (-3,0), (0,3), (-2, 1)

DacS (z + 1)(E 1) - -2, se oblin sistemele

I
I

ale c5,ror solulii sunt (1, 0), (-3,2), (0, -1), (-2,3).

Toate cele opt perechi determinate satisfac ecualia consideratS.

Exemplul 2. Fi,e p E'i q doud numere pri,me. Rezolualt tn numere

tntregi po zi,tiue ecual'ia

Solul'ie. Ecrntia este echivalentX cu ecua!ia diofantianS algebricd

(r pq)(y - pq) : p2q2.

Considerird

toarele sisteme (

x-F
v-r

r-ptl
v-w

care ne conduc l

(t + pq.pq(t-

(p(p = q

(pq(7 + p)-q,

Observatie

ur.den:pi'..
pozitive.

intr-adev5r.

vn':p7"'...1
Exemplul

pentru care

10

111
rgpq
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Solutie. Eata\ia este echivalentd cu

@a-G)'113:(x+il2

sau

@a-B)'-(r+1)2:-r3.
Oblinem astfel ecua!ia diofantiani

l*a - t - (r + Y))lrY - 6 + (z + s)l : -13,

care conduce la sistemele
/f
) *, 6-lx-E1 =-1 ) ,o-e-(r tY) :-tl
\'\
[", 6-(r+!) 13 [ r, -6+(.;r] y) I

Cele dou5 sisteme sunt echivalent cu

:x+A:7
ru:6

r+y:7
xa:0

Soluliile ecua!iei din enun! sunt (3,4), (4,3), (0,7), (7,0).

Exemplul 4. Rezolua[i tn nutnere tntregi urm'd,toarea ecual'ie

*fu-r)+s2(r-t):t
(Olimp'iada d,e matematicd dln Polonia)

Soluli,e.. Cr substituliile r: ul l, A: a +\, ecualia devine

(u i l)2u + (u + 1)2 u -- 1'.

care este echivalentS, cu

uu(u'f u) * 4uu 'f (u -Y u) :7.

Scriem aceastX ultimX ecuatie sub forma

uu(ulu +4) +(z+u+4):5

72

aclica

Unul dintre

sau -1. R.ezulti :

urmS,toarele Pafi

u*o:L
uu -0

Numai primt

tea su:rt (0, 1). (.

trebuie sd fie (1.

Exemplul I

Jel tnc6,t

unde p este tn t

Solu{i,. L .

(t

Deoarece zi
zr : 7. Ultimzr

FXrX a restring

:L > A > z, ave

@-a)'+(s-
Prin urmare

forma 3k+1 sau
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Ei permutXrile corespunzS,toare. In cel de-al doilea caz soluliile sunt
/^ , -rr -r1\lu '-.'''," 

- I ) si permulSrile corespunzatoare.
\ 3 3 3 /"

8. D' ''::..

ilcat ,r -

Determinali rr, pentru care s(n ) : 5.

(Olimpiada de matematicd. din India)

3. Fie p qi q douS,.numere prime. Aflali rum5rul perechilor (t'y) de

numere naturale nenule care satisfac ecuatia

111
t:yn

p +!:trg
1.2. Re

Aceasti me

aflX neculoscut

acest proces cor

necunoscutele s

Exemplul

astt'el tncdt

9. ,\:: .-

llulrleli ll-_l -. _

10. R .

Exercitii qi probleme

1. Rezolvali in numere intregi z, g urmS,toarea ecualie

12+6rY+8E2+3r+6Y:2'

2. Pentru orice numdr natural nenul n, fie s(n) numlrul perechilor

ordonate (r, g) de numere naturale nenule pentru care

(KoMaL)

-1, D*-.,r'rrruaqi sohrtiile intregi pozitive ale ecua(iei

,3 .r13 -- r,y + 67

(Olimpiada de matematicl din Rusia)

5. R=. .-: -raiia diofantiand. r Ua : 4 unde r este un numlr

prim.

6. Deterr:-:: . - .-. pprechile de numere intregi (r,g) pentlu ctu'o

.._3rz+l_aa.

Olimpiada de matematicd, din Rominia)

LI
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